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Contrôle 1

Calculatrice et documents sont interdits.

Tous les résultats doivent être correctement rédigés et rigoureusement justi�és.

Durée de l'épreuve : 35 minutes.

Le barème est donné à titre indicatif : 4 - 6.

La qualité de la rédaction sera fortement prise en compte dans la notation.

Exercice 1

1. Dé�nir en langage mathématique les propositions :
� La fonction exponentielle est strictement positive.
� La fonction exponentielle est croissante.

Nous admettrons que ces deux propositions sont vraies.

2. On considère une fonction réelle f . Dé�nir en langage mathématique la proposition :
� La fonction f est bornée sur R. �

3. On considère la fonction f dé�nie sur R par : ∀x ∈ R, f(x) = e−x2
.

Démontrer, en s'appuyant explicitement sur les propositions ci-dessus, que cette fonction
f est bornée sur R.

Exercice 2

On note C l'ensemble des nombres complexes et on considère la proposition P :

∀z ∈ C∗, z +
1

z
= 1 =⇒ z3 = −1.

1. Traduire la proposition P en langage usuel (sans employer le terme z).

2. Donner la négation de P .

3. Démontrer ou in�rmer la proposition P .
Remarque : aucune connaissance particulière sur les nombres complexes n'est nécessaire

et il est inutile de résoudre explicitement les équations proposées.

4. Donner la réciproque R et la contraposée C de P . Donner également la négation de R.

5. Démontrer ou in�rmer C et R.


